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小学数学学科冲刺讲义——参考答案

一、应用题

题型一：行程问题

（ 2 ）设乙的速度应提高到每分钟 y米.

由题意，得 6002.13002.1  y

解得 200y .

答：要想不超过 1.2 分钟两人再次相遇，则乙的速度至少要提高到每分钟 200 米.

题型二：利润问题

题型三：分配问题

解：设捐 100 元、500 元、2000 元的人数分别为 x、y、z，

由题意得







②

①




190002000500100
100

zyx
zyx

由②得 190205  zyx ③

③－①得 90194  zy .

故 z为不能被 4 除尽且 z<5 的偶数，所以 z=2，y=13.

答：该单位有 13 人捐款 500 元.
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题型四：工程问题

题型五：几何形体问题

二、平面几何

题型一：动点问题
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5.75.4543  .

题型二：圆+三角形

例 1、
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例 2、
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例 3、

解：（1）连结 AO1，

∵BC 是⊙O1 的切线，∴∠O1BC=90°,

∵四边形 AO1BC 是⊙O2 的内接四边形，

∴∠O1BC+∠O1AC=180°.∴∠O1AC=90°，

∴AC 是⊙O1的切线

（2）连结 AB

∵PC 切⊙O1于点 A ∴∠PAD=∠ABP

又∠ACO1=∠ABO1

∴∠PAD=∠ACO1 ∴AD∥O1C

（3）∵PC 是⊙O1 的切线，PB 是⊙O1的割线，

∴PA2=PD·PB ∵PD=1，PB=5，∴PA= 5

∵AC、BC 分别切⊙O1 于 A、B

∴O1B⊥BC，O1A⊥PC

∴∠PBC=∠PAO1=90°

又∠P=∠P ∴△PBC∽△PAO1
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∴
5

5
2

,
1


BC

PA
PB

AO
BC

即

∴BC= 52 ．

三、函数

（一）二次函数

例 1、
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例 2、

（二）三角函数

例 1、解：

2
3)

6
2sin(

2
32cos

2
12sin

2
3             

)2cos1(2sin
2
3

2
2cos12cos + cossin3+ sin = )( )1( 22








xxx

xxxxxxxxf
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)(xf 的最小正周期 


2
2T

由题意得 Z kkxk ,
2

2
6

2
2

2 

即 Z kkxk ,
63


)(xf 的单调增区间为 Z



  kkk ,

6
,

3
 .

(2) 先把 xy 2sin 图像上所有的点向左平移
12


个单位，得到 )
6

2sin( 
 xy 的图像，再

把所得的图像上所有的点向上平移
2
3
个单位长度，就得到

2
3)

6
2sin( 

xy 的图像.

例 2、解：
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例 3、解：

例 4、

)
3

sin(3sin
2
3cos

2
3

sin
6

5coscos
6

5sincos

)
6

5sin(cossincos

6
5,

6
) 2 (

















AAA

AAA

AACA

CAB
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（三）函数性质（导数的应用）

例 1、
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例 2、

解：（1）∵函数      2

1 0
3 3
x m xg x f x x

x x
      ，

令   0g x  ，得  31 0
3

m x x x    ；

设    31 0
3

x x x x     ，

∴     2 1 1 1x x x x        ；

当  0,1x 时，   0x  ，  x 在  0,1 上是增函数，

当  1,x  时，   0x  ，  x 在  1, 上是减函数；

∴ 1x  是  x 的极值点，且是极大值点，

∴ 1x  是  x 的最大值点，

∴  x 的最大值为   21
3

  ；

又  0 0  ，结合  y x 的图象，如图；

可知：①当
2
3

m  时，函数  g x 无零点；

②当
2
3

m  时，函数  g x 有且只有一个零点；

③当
20
3

m  时，函数  g x 有两个零点；

④当 0m  时，函数  g x 有且只有一个零点；

综上，当
2
3

m  时，函数  g x 无零点；

当
2
3

m  或 0m  时，函数  g x 有且只有一个零点；

当
20
3

m  时，函数  g x 有两个零点；

（2）对任意 0b a  ，
    1
f b f a

b a





恒成立，

等价于    f b b f a a   恒成立；

设     ln ( 0)mh x f x x x x x
x

      ，

则    h b h a .
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∴  h x 在  0, 上单调递减；

∵   2

1' 1 0mh x
x x

    在  0, 上恒成立，

∴
2 21 1( ) ( 0)

2 4
m x x x x        ，

∴
1
4

m  ；

对于
1
4

m  ，  ' 0h x  仅在
1
2

x  时成立；

∴m的取值范围是
1 ,
4
  

.

四、概率统计

例 1、

例 2、
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( II )由题意知在独立的三轮比赛中，至少有两轮甲击中的环数多于乙击中的环数表示三轮

中恰有两轮或三轮甲击中的环数多于乙击中的环数，这两种情况是互斥的，即 21 CCB  ，

例 3、

解：（1）随机变量 2 表示从袋中随机取球 2 次且每次取的都是红球，

5
1)2( 2

3

2
2

2
5

2
4 

C
C

C
CP  ，即 2 的概率为

5
1
.

（2）由题意知随机变量 的所有可能取值为 2,3,4，由（1）知
5
1)2( P .

又
15
2)4( 2

2

1
1

1
1

2
3

1
1

1
2

2
4

1
1

1
3

2
5

1
1

1
4 

C
CC

C
CC

C
CC

C
CCP  ，

3
2

15
10

15
2

5
11)3(  P

 的分布列为

15
44

15
24

3
23

5
12  E .

五、圆锥曲线

题型一：中点问题

例、

 2 3 4

P
5
1

3
2

15
2
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0)31(2436 22  kk 得： 23 2 k 且 031 2  k

题型二：向量问题

例 1、

例 2、
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

例 3、
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题型三：交点问题

例、

题型四：面积问题

例 1、
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例 2、

六、数列

题型一：裂项相消求和法

例 1、

解：（1）当 1n 时， 222 1111  aaSa ，

当 2n 时， 111 2)22()22(   nnnnnnn aaaaSSa ，
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数列 }{ na 是以 2 为首项，以 2 为公比的等比数列，

数列{ }na 的通项公式为   Nna nn
n ,222 1 .

（2）由（1）得 2logn nb a nn  2log2 ，

1
11

)1(
11

1 





 nnnnbb nn

，

1
       

1
11       

)
1

11()
3
1

2
1()

2
11(










n
n

n

nn
Tn 

数列
1

1{ }
n nb b 

的前n项和



 Nn
n
nTn ,

1
.

例 2、
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题型二：分组求和法

例、

题型三：错位相减求和法

例 1、解：

n
nn

nnn

nnn

n
a

n
a

na
n
na

na
n

a

2
1

1

2
11

2
1)11() 1 (

1

1

1





















又
n
ab n

n  ， nnn bb
2
1

1   ，

累加法可得

1

1

13211342312 2
11

2
11

)
2
11(

2
1

2
1

2
1

2
1

2
1)()()()( 



 



 n

n

nnn bbbbbbbb 

又由 11 a ，得 11 b ， 12
12  nnb .

（2）由（1）知 12
2  nn

nna ，设数列








12n
n

的前 n项和为 nT ，

则 ①12210 22
1

2
3

2
2

2
1

 


 nnn
nnT 
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②nnn
nnT
22

1
2
3

2
2

2
1

2
1

1321 


 

②①  可得 nn

n

nnn
nnnT
2

22
2

2
11

2
11

22
1

2
1

2
1

2
11

2
1

1321







 

12
24 


 nn
nT

数列{ }na 的前 n项和 
 








 NnnnnnnnS nnn ,
2

24
2

24
2

)22(
1

2
1 .

例 2、


